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Задания второго (районного) этапа Республиканской олимпиады по математике 2006/2007 учебного года

11 класс.
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- последовательность различных натуральных чисел. Докажите, что 
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2). Дано 5 кусочков бумаги. Разрешается выбрать один из них или возможно несколько и разрезать любой кусочек на 5 новых. С вновь полученными кусочками можно проделать то же самое и так далее… Можно ли когда-нибудь получить 2006 кусочков ?

3). Пусть 
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- последняя ненулевая цифра в десятичной записи числа 
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 периодической ? (Последовательность 
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 называется периодической если существует натуральное p , такое что для всех натуральных n выполняется 
[image: image7.wmf]nnp

aa

+

=

).

4). Определим последовательность {
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} следующими соотношениями:
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5). ABC- треугольник, внутри треугольника взята точка P , так что 
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. Прямая PB пересекает окружность, описанную около треугольника ABC в точках B и E, прямая CE пересекает окружность, описанную около треугольника APE в точках E и F.  Докажите, что 

а). S(APE)=S(AEC)
б). 
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Задания второго (районного) этапа Республиканской олимпиады по математике 2006/2007 учебного года

10 класс.

1). Пусть 
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- последовательность различных натуральных чисел. Докажите, что 
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2). Доказать, что для всех положительных целых n, n>1 число 
[image: image17.wmf]11...44...4

, где 1 встречается n раз и 4 встречается 2n раз, иррационально.

3). В треугольнике ABC AB < AC, точка D –середина дуги BC описанной окружности, содержащей точку A. Окружность, с центром в точке D и радиусом AB пересекает окружность, описанную около треугольника ABC в двух точках, ту из точек пересечения, которая лежит на дуге  ADC обозначим F. Докажите, что DF параллельна AC.

4). Доказать, что уравнение 
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 не имеет действительных корней.

5). Найдите все функции 
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 - множество целых чисел) (область определения функции f – множество целых чисел 
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Задания второго (районного) этапа Республиканской олимпиады по математике 2006/2007 учебного года

9 класс 11-летней  школы.

1). Пусть 
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- последовательность различных натуральных чисел. Докажите, что 
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2). Пусть 
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- последняя ненулевая цифра в десятичной записи числа 
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. Является ли последовательность 
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 называется периодической если существует натуральное p , такое что для всех натуральных n выполняется 
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3). В треугольнике ABC AB < AC, точка D –середина дуги BC описанной окружности, содержащей точку A. Окружность, с центром в точке D и радиусом AB пересекает окружность, описанную около треугольника ABC в двух точках, ту из точек пересечения, которая лежит на дуге  ADC обозначим F. Докажите, что DF параллельна AC.

4). Доказать, что для всех положительных целых n, n>1 число 
[image: image31.wmf]11...44...4

, где 1 встречается n раз и 4 встречается 2n раз, иррационально.

5). Числа от 1 до 100 записаны по одному в клетки таблицы 
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. Клетка таблицы называется “почти наибольшей” если среди ее соседей(по горизонтали, по вертикали или диагонали) не более чем одно число больше числа, записанного в этой клетке. Какое наибольшее число “почти наибольших” клеток может быть в такой таблице ?
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9 класс 12-летней  школы.

1). Социологи провели опрос: “Что Вы предпочитаете пить по утрам: чай или кофе? ” 38,55 % опрошенных ответили “Чай”, 55,20 % ответили “Кофе”, а 9 человек не ответили ничего. Сколько человек опросили социологи? 

2). В некотором доме живут только супружеские пары с маленькими детьми, бездетных семей нет. Известно, что у каждого мальчика есть сестра, и что мальчиков больше, чем девочек. Кого больше в этом доме: детей или взрослых?

3). Из вершины B прямого угла ABC проведена медиана BD. Окружность, вписанная в ABD, касается стороны AD в середине. Найти углы ABC.

4). Сумма натуральных делителей (считая 1 и само число) каждого из нечетных чисел a и b нечетна, может ли сумма делителей числа (считая 1 и само число)  ab оказаться равной 1000000.

5). Числа от 1 до 100 записаны по одному в клетки таблицы 
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. Клетка таблицы называется “почти наибольшей” если среди ее соседей(по горизонтали, по вертикали или диагонали) не более чем одно число больше числа, записанного в этой клетке. Какое наибольшее число “почти наибольших” клеток может быть в такой таблице ?
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8 класс.

1). Социологи провели опрос: “Что Вы предпочитаете пить по утрам : чай или кофе? ” 38,55 % опрошенных ответили “Чай”, 55,20 % ответили “Кофе”, а 9 человек не ответили ничего. Сколько человек опросили социологи?

2).  На прямой расположено 5 точек A,B,C,D,E (именно в таком порядке). Известно, что AB = 2006 см, CE = 2009 см, AC = BD. Найдите длину отрезка DE (с обоснованием ответа).

3).  В некотором доме живут только супружеские пары с маленькими детьми, бездетных семей нет. Известно, что у каждого мальчика есть сестра, и что мальчиков больше, чем девочек. Кого больше в этом доме: детей или взрослых?

4). Пять футбольных команд провели турнир - каждая команда сыграла с каждой по разу. За победу начислялось 3 очка, за ничью - 1 очко, за проигрыш очков не давалось. Четыре команды набрали соответственно 1, 2, 5 и 7 очков. А сколько очков набрала пятая команда? Приведите пример турнира с такими результатами.

5). Числа от 1 до 100 записаны по одному в клетки таблицы 
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. Клетка таблицы называется “почти наибольшей” если среди ее соседей(по горизонтали, по вертикали или диагонали) не более чем одно число больше числа, записанного в этой клетке. Какое наибольшее число “почти наибольших” клеток может быть в такой таблице ?
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