
§ 1. Неравенства
1. Что больше?

1. (ЛМК, №1) Какое число больше: 
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Вот такая цепочка неравенств сразу дает нам результат: 
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. Единственное, что нам было необходимо для решения – это подметить, что числа 31 и 17 находятся «рядом» со степенями двойки.

2. (ЛМК, №2) Что больше  а) 
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 или 
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, т.е. 
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б) 
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, и значит, 
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3. (ЛМК, №7) Что больше: 
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 или 
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Пусть 
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. Тогда левое выражение превратится в 
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. Таким образом, отпала необходимость перемножать и возводить в квадрат семизначные числа.

4. (ЛМК, №8) Что больше: 
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00

...

00

1

1

00

...

00

1

1985

1984

3

2

1

8

7

6

 или 
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Пусть 
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. Тогда дробь слева 
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. Отсюда видно, что чем больше 
[image: image22.wmf]x

, тем меньше 
[image: image23.wmf]a

. Итак, первая дробь больше.
5. Докажите, что 
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Т.к. 
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, то докажем, что 
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, что справедливо уже при 3 степени.

2. Доказательство неравенств.

1). Одним из методов доказательства является удачно выбранное алгебраическое преобразование, которое сводит неравенство к очевидному типа 
[image: image27.wmf]0
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. При этом часто используется метод выделения полного квадрата.
6. Доказать неравенство 
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7. Докажите, что при любых 
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b

a

,

,

 выполняется неравенство 
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8. Доказать, что 
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9. Известно, что 
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. Докажите, что 
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2). Для некоторых симметрических неравенств.

Лемма. Если 
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Доказательство. 
[image: image41.wmf].
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